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npptHtn ad agni jwmiIuikiw» m-irati lu-nmenrf- jinfl-irarln in i. e., xin rìgtiniflfi Li 
p munenti ijrelativa dell'ente, ila rijruari.io 1 :-cli^n.; .Ledi iti ivilà dell a irla 
ZÌoflc. Ma J fiunixi. seaciodci ILui, erjudiidtiJte priLiiLithiia |nlkKirc £ Li lula 
Ci - ila ; mentre colS'aìKiLuK» clic li^iiiJxa "ancuiui ili re] acume u (lia, pure t-uf- 
t'asioluia rda^wjnp) il pensicm c inipusubik.. 

In questa analisi nati t'i dunque da vedere un indirizzo contrario allo 
sviluppo «ale del pcnariL 

] vnrr..ij»gi. jmc la FtUrfùria bbOfClita (MÌ s«ifv ruideiiti. 

Fri l'altro, (dire aJrappMJÉ&iKlijiicn™ della teoria deHa rnnoot^n/ji, .ii us 
■inl:i rautuuurai.i (trita JjDgicj e {fella Malrmarirn, nKsirurajrHln In. kaxi iiiiixaciftC 
ipexiflci irci l'economia. ut! supere. 

{.ruoti IlLajijriure libertà (Si mnvimrnifn raggiunta in nnmc d'una leccia 
che «tende! l'interpretazione logica a tutu» it campo del pensane non deve re- 
Caie lucia', IjJ la.. L Jj.ll irKlfllc 1 stessa ilcllf fliscipJtn.e relative e (Liln saxgcm chr i» 
tjueste nccrcfie i' torneo ita allo nden^tata, in questa caso j] Tnnternntifo, come 
rfr-ji fa cèdimi anificT. 

■C.Hjìo Jj il tnatctnaiico in Cerro scnsst jjuÀj dJauiKrcsdura di queste ticc/chc. 

Anche pi>ò darti the la cmiertceiiKi diretta dei lafLnnpj ddla licita nia 
utile sii ma te malico, ma non t indispensabile. Al tamowi paradosso di Russe! : 
la maiirnarica !• una srifn/a in mi non *i sa mai di che fwi si parla, ni se e 
vero Ctò che dice ». sàsertfì vtrisUnuh |icrdic In Matematici jlimi m parla inai di 
H<iit COitt, 1K di dn che solo per rtna conr è vuwn a no, si pud con. altrettanta 
ragione aggiungere quor'iil irò : il maiciiiaiku dev'essere logico, icieia aver 
hLsn i p»ri tlj essert un lojn'co, 

§ Conclusione. 

Cosi stando le cose anche noi latrici, previa la eaooicenu dell'indagine 
scianti Lira ? La fnrrrttp^jfn dei calcali dei rpi.il • |«s*s!.-ivsii : nnijimenie f.irv 
□so, intendiamo prrjfixtcrr Bali rutta ItlvrNÌ, Unisti sriItnAtf, come «iati-ìft zi ri- 
spettare le condividici Linidameiitali ad n^ni tranle atta a FH pena re, ìndipcn- 
ihnKtncntje da o^ni contenuta partÌLuliie, nel xtnv a jm detto. 



SUL FONDAMENTO LOGICO 
DELLA MATEMATICA 

§■ t. - Preliminari. 

I-i perfetti «ntii^-nnone di ifiianio Mpur i iti* wtor ebbe Uh dis*rf(r> proe- 
mio »tto a produrre un doppio elreuo, ìkk a disorientare jrji spirici dai <p«nri 
ifdla Ingica inidiidoJiiilc, quindi il orientarli ì campi n\loyi d\ neetta r dì 
mcditaz.ioac della Libbra del l 'u Kit z untemi (LdÈ 3 ). Ma l'nii^uìLiu del temp: 
fiuti lo mKttlc. fiiiim<.i ipiindi cmirctti 9 pfempporn In i-cuiuwwnxa delle prtase-r 

■ •'i.vi puliMii: /ic ii uri k ..| itali d 1 ... ri:.-!. | nu cSiiìa pini- |<ha|iu(M\j ktìjCJ 

c operato in penti, c i principi deìla LdP et poto col massimo riapre spiejpuw e 
pu.-irnr.aiio la jiuraun LerftiinoNijjia, 

La |Tfwirt? Comiinicn7Ìocie d'ahraioV ti collega wgnnkanKrjtic alla C> 

■iiunttuiadlc Jrll 'm 1 iai> stwsii a] (./.utgrctto di Monna Kiifira Jjt Lngku dei Jm- 
Krrf»*mc^to nette *Hff trfut/vf/i tvliti nirai* r jifvfjfiit. (.jkitìi operare ibe 
ancora aoo tu speziato il Ilio 1ù>mli> the u]« alien 1 a suibilim tanno brado 

FOttKlLttJ, 




Avvipttxza - Nella comimicaikiiif onte» per In t*neth:?:!rn itrl wmpj, f»- 
■uno «pfrrciKi cjucsii Pullitttuari c le ftutt. La GMurucaaiojié fu prcT-eduia rbl- 
b <£chiaj-jzbnhc: myiitutt. 

' Sarebbe staro mio jjrnnde piacele e conforto rsporrc- (|uctt:i Comnnk-i- 
zkmc avendo di fianca l'irrito hlo3:o P il mia fedele discepolo c callnhcrattirc che 
ini ha aiutatela cpirLpftrlil. Mudici i l'autore dd ftretl f» d» fogicA dei ftoftf/tiam^aa 
eilin ji Torino dniriiditorc U«c:t nel '23, torio la mia direzione; «I t li gio- 
vane fora ridia Scuola teoretici di T-orino cat prosHmarnenre si arricchii» 
iT un tà&ontioriù di Logka pstt» e affricata c svolgerà |roijrainnia 
(Hfuw 4i inirotu lavoro. Poiché le grawi or della 5. I- C, A. che egU dirige 
non gli rwn«! consentito dì venire, mi «j li-cico inviargli In ntelmoM lofueo 
r«fr«4ioot de-lLa mia ikoneiscenza *, 
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I.i Cwiiunltaitinrie di Ranr-a, rrtl *ua punto di amv<\ dltìloitravj in jcjOc- 
r»lc cit k equnnicwi lì wlxi- matematiche *ow ca^i p^ftlcoUfJ ■■li equazioni kigi- 
cbe «wìnKiici rclaztorti d" invarianza (iTia varianza logica, s'intende) ira le for- 
re fondi incitali M peUsicru 4s00fk.fa U LdP, 

Rimaneva n perni, un L'altro, il compito particolare dì determinare ì 
fonda;™ nin licita delti riutcmrtk^. 

È questo il termi ili; Lia l.'omuitraaiòot prcsctue. La quak pttù non luok 
racn: un'flpjJKajtioiiL' della kjjpca alb naurnvalks ma piutlditu Uria interpreta 
zìhw Ingira iJui i^rtCBaL fondaowjKali del calcolo. In sostare Togluroù tare 
invarudii!: lo^ìcn del l'imo lisi mrjtenwrica; ma iji-vrr$nnilQ «facilmente ogni scopo 
iià ili riduzioni: Mia. di lulMxdmjzixKic- tlclla. miLcjn:u»:a ; ■ 1 1 :l lodici. 

Ciò TTCmC-SSO 111 ycnfwk, per putificare In liiujn di Lnndr.itta che ni 

u:r,drra n; c i dcicfiiiinatii dagli Kxjpi. bsMcriCJio alcuni richiami parckobii per 
rinfrewart Jj memorun. 

La min va «ttiavinrii:- ilr-lla N1P nnfì p*k?i CHCCC <nnipresa ni'- -nanir dtìnniu 
u fi, od rispetto alle scienze particolari c alL filosofia, se non si determina bene 
3 SW assunJci etani! logu/a ^nerate. 

E- 2nzJcu.Ua [kiLlvuIì: lIl-l di freote a tuUi i ►Litcmi dulie sllciiìc pjjAKoljui 
cm ha un tcHispiLin nctianicntó cxiraMimnaueti e i^LiisttinariLù. 

Suo prabieiswi e So- studio del progetto di cotunzicne delle idee che en- 
trar» nei sistemi primitivi delle kioifc particnlari. 

Qtif m> prrihlt>ni:i iw-jtnri:irvuf me noa fu prain dnlln logica primi e «Ir a 
cominciare dalla lanieri analitica di AriAoUlc fino alla, logica matematica di 

Peano-. 

La ragicMic c clturj., Lu lucici clwkJ i.ndi^iuurik, i.-ri_u<> | ■ ■ ■" ■ u >■■■ 

euiuieiijjiuiLc il suo riiteroa LugKu priiarti^j mi princifij di ideati tà, di non 
coBtraddiTiofie, di terzo escluso (per la conrenieniia delle Idee) e deb ragion 
sUnnmte (prr la dipcndtRH*) aveva proclamici: 4ioiìXlr| e-tSSVal-. 

\'« ti imo giunti a cnmprerKÌere che la Efesia lamica classica, crime (fucila 
ci* mio a»ui3ic il più largrj ^ataEETc di generalità, niiHcno vEftualEnerar h 
alfianca alle Kìcnw partrectari avuto riguardo il processo di asrra7Hme deUc 
su idee primitive. 

La s-vi base ha la sua jagicn d'essere in altro, come una KtcQsa particolare 
qualkiaijuC N'mi rJiisrp h rr^gerd cb «' aria, (jna La c<mIÌ1iix:oi3u dui hhji cuti 
ks?ci in sistema primitivo- e governata da un corpo logLco preiJiiJcmuTicu,. co- 
murw ji rune- k- sciijrisfc pafiimhii che b LdP diuhiaia. In utìitartM la sita Ime 
ibtcmatirj non 4 ciò a cui bisogna lojptanentt arreatarsi. È ciò che loRka- 
mcne anc^a J^uitV, sosti deve jetìtrt ™pm(f>. 

] prilKLpj della LdP tracciano eoa ncfttzu i Limiù dtì irjfidamcnos lo- 



ì 



giCD pteUMxraalicn, jpcr<ittf malia». (JiLc.ili principj ritira .uno ditilcttiraMi., 
è «ero; pure nca Mina jrlìilrjj;. 

Via qui utu tlifficoltR clic priTc iflDUpUShtll^ Mi JUxt dibbiamo iaitiliiS 
ingannare oaH'apparceiKa. Lì hatc della logica generale preiiv.entttka ì «cu- 
ra, hejvhé non sa riferisca ad alcun presupposto; n-nsi appunto per quoto, 
Rciivtr ad ogni Eem.ìikn ili <.-.i yet amrnto, {ir/rhc!' «insiste. CV»n»i-f7f perchè li 
Comicità (rio* la logica generale), signrficfludo proprbnwnt-e iriathità, » ro- 
me aiutila produttrice di rifcrinJtoto sia (nm? rif-crimento, è cna tìrvea qucl- 

Li ir.lt /.-imìc in >r kcm;i ■.■lue tuL c. impupili le andare. 

La LdP, eueniiu USOria ddia rdaiivhà (h( li; li nu ragione nc3a nda- 
iiYità, non tooQxe iltra Kh»str rifinitine ctie se medesima, Noq ha li sua ra- 
gione ■■ alno, htestfc a reggersi da si eola, Stnìia presupposti. Iji uucaia acnui 
ntu è «rhienarDcAir amologira, 

Ciò che tu reso l» qurHkmr sinjfol armento oscura t queito: parve qua- 
si fino a ieri nocntaria aiiirncitefe b pgrfc-zbne- delln logie) dipendente Asl- 
ì'aMfAuMzza licci enti lodici e- loro rapporti. Cosi i! principio cluno^ dTicltn 
uià lu ptaio alb bau: d'agni cùsluizììjiwì llfltenwitcaj come mntmc cklb per- 
manenza, delTeguaglianra e dell'invarianza assoluta dep,ti enu logici in numi il 
pr<x~e*K> del clìttprfo- Oli altri «ridetti principj lojriri furono intc/prctrtì sna- 
Ingameme, 

Ma a quesa pr.jiripj, i (piali partoiw ?. drxiaiwi in perscUa lautologs, b 
[jIP, ptcììatsta b ies.i non aristotelica, della risoluzione drll'ectc logico in re- 
bzknc che * il ptt*rtv** suite ut delta nuowt leória, nettamente oppone i due 
pt ÌBcipi i erimeme svenerai i : 

i) dcU"i™lividLi3.jfii>jii! q dcU'iitc-nlir-lt distinti vn; 
a) della lebiiùtie ù della. VirlazloiM rdilLiva. 
<xr.i » Cijvra i |ia':.:i^:;..i<i dalla Letica dutl arailutncia alb [.Agita (Jrlb 
j-duriiki- 

Pcr quma e in qurHJ si idmtificn disti inamente cioè si individua un ter- 
mine diffcrrAHU<loV> eUl «.114 uni^non, enn rilTerimr-t ]"id*flUfl CM ti. P<M 
1~ identità dbtinrirj, ojpu rclawcaie. potenzia il termine del éiitwsa (aspetto 
analitico, dtdullivn) Ic^andulu al suo a'tircrsti ^;iK|K.'th3 Min te tur, miuitno}- 

Ptr pu4elidàdJirUiLu ludico ili ^tìlfi ìiIl- a'JliLLllda il LolcrC di zcbul-ka u 
di j,vjlu|ifM> lelatiixi dt£li coti Ui^ki, prxcisaaienie il hiu> ^naliucD che mia 
h potenza dell'enee logico col variane del numero degli enti coi quali es» è 
in nrLmcXK, cirr dcJJr rria^ium Lhc cijidinc, e die atl uno iTilucpp ana- 
litico di potenze corri spimele unti sviluppii di enli lodici. 

È eliderne ebe, porre b qucarLone della logici sul piano detb relach'irA 
O della ^ariazuimc relativa jTvritiimvntC fX>l frimp prcipcaito di giungere aJU 
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de»crotiii.a*ii>iiE dku'ideisdia distintivi cki della indLvtduaHiùiit, ì- un bel p*cv 
^tn». U qaalc pwrft dnl punici di vista adsurteliro sembra un appello jJITun- 
patwbiJc. I^Ma l*i wiaMiìOtf, «MQ* in«lKidu*rc l'i n\ annusili.* Khbene, il ftttm- 
-,'wnrnin 1 n puntoci^ die tKrrrvine ikj^ì c«ti, rib die rumine di upsco b?Bj 
vjiuzioiK degli Miti» ]"in variante netta miàziù&c degli co ih Qlrsu quoiuot 
fuori iidLi LdP invijtitiLk. Aiu.bc bcfli k^ki niriLCiviHtka d'ogni tempo e 

t*l*ili la BMStZtótie tldk pr<ijtfn:ta taUColùftka CriZ BjetìftmÈSTjfi CSclllSa. CtuUD- 

c|uc rt«ra>;s5c™™;nic ti i nrciv^^ i .iM ; ^rintfc «osa de] rìnnovniwnd? degli audj 
lodici, (VH j'NJlijpj della LdP fllb num, potrà fadlmcrilc: clceidcrc Sci ix talòUi 
fOluzkcic tra puramente verbale, f» tuectira e ieewida. 

Non e ora il fliw di addentrarci ìwd jwjWnna degli tJpùJtcLtt in lojeka, 
nei cecfema ddk pmitriEe, atl [furenti del pxa\z\anxnta c coiisegueiiie deri- 
vani, circa b maria del Discorso e deUT-niur**, <■ delle «jutuponi logiche, «J 
urj.ijir.li nrmai laslu ddk ■• ; v kpiilk«3<:«ni onccriKDti anchi i bMdUùni fiate 

(foirafnlili della Tisica [Corica, <h< fdrauimn aggetto di aiutre li-illazioni 

Pare ìncffeswntc c-ncidud«e t ciin lo ipirtui ddbi nuova rkefea lojqkn in 
quciu direzione, clic il nuuvu preòkiua fo^ko del patcriziaiiicnH) non si può 
sona nwin difettici inquadrare rwirajilico- 

I» ^ikiLu K.-liÈti damo liir-urÌMMit:lki. 

Per proda rajjjjuaflti rimandùr» Jle jjobblieaakiiiì a|iiKnLtc r xgnaiàr 
menic sllc seguenti: 

PisronFj ì'uJia inaura ixi/jicgné dtUe ftgfi di tattiofo^M t dt asHtrtn- 
Mt*to arila I-Agita moffmtititii - In Aui dei IV Conjrrc-Md In cernii zio naie dn 
MiIrnHlid - Ruma, 1908,, III» ir, 

Musau. Pìfitipì di lagica del potctàaTurnto - Turino, litnjea, 'aj. 

P*srt*Ej La disi àslh lògica. Mitra, 'SS - Torino, Atri Àcc 5cienw, 

H Viiiù UH ttKWQ RfiiiiiiinsJ> - Manin, Archivio di F ikdtJiLl, 
* Uni D. U. - Ironia* Arrliiwio ili Fili», "ij, 
« S/ffb ìntaiziuni) logici* iti&ìdo la LdV. - Kcjnwi, Aldi, il, FiL "5+- 
11 La LAI' neltc su* tii*±io*i coita aderirò e la Fifofvjw , comuni 
d»one al Vili CùngìViso Nazìoadt di Fifas, - Rarr», iù_y, 

P^STtìì.T-, IntrQfantuue atla Kvrté dtttt tq«aìÌOIti fogifhe - Nfcrnrfie ntrlLi 

R. AcrateoLÌa delle icienw ili Bolci K ai T Chi* di Scienze riaffili - Voi, 33, v)$+. 
Pjjaaama hCIIk'.iIlc'ù allo ttlfu» del fondamanltu Irtgkrt iStlla MaKluiitka- 

J ì, - Le due operùxiom. del pensare 
secondo la Sonica del potenzi mieti to. 



Ijt o^fii^-Mini fondamcataSi del pcniare wcurtidc» la snnci IVnTe e b re- 
Uaiofv: m i cuneo tisteriwUrti, d tiume (DJ e l'universo (Li) nei r.Lmp ia*er- 



sLuematicL L'ìinpk^p tli (jucMi Krritiìiu c ghlHtj&CflK) dal Loro prorc»c 'ìì j(r*- 
(\ur.U: [rccivriciorw. ne* evale UlVCfiO le successive lenrk Logicar, SCjpataaitnK A 

AJTemJtt e il discordo corri spnJidiMHi le operazioni fobiche rari Im-o aipritn 
amlilfo o dahMiiva. .ili» relazione t- .il l'universo le opero-ztoni JogVhr uri kxn 
optato siflieuco o innikrvtt, u auctit iastruuiva sccorrio la lennbule^ 
■Hi Orwamo, 

Ogni concetto £ cortruìto uirnc citUtt-tóiorK di un rapporto cete retatene; 
ojrni teoria entry «prMiirHic d'un ra.|)(MctO diECOreo-unincrso, del tipi D- U- 

rotolo è Sa *ehana generile iopeo nVoE>nj concetto e eli ogni leccia, fitta 
.i^tmzhoc <b ogni contenuto u rnalcria pafLlcolscc. Pirrkolare dxiiu», perei»? la 
maceria in quoto caso noi* manca, ma £ la forine arwv» Ari pectore* incfijirnfkn. 
temente da ogni aluj materia (')■ 

# 3. - Ac»;ilisi <lnltii struttura logica 
d'un g (sterna Qualunque. 

In. coaiùrnuLÌ 3 deno schema la rasiru^uine di qualunque liuuna richiede 
come condizioni fonibmi ntali : rirrcducibiliii e La nxHMrnza dette idee pri- 

LliTflViciMità ì iim*iLfa » lui'inale: importi] che cigni idea «a necessaria, 
<t« che nraiuts sia conseguenza possJbiJc 4*lle altr^ rtiaikjniwniu: J sotc- 

■IKl llalOL 

Li TOoi«tM>y-Ji * annlih'cn n discorsiva i imporrii che tutte ■nnerrc tUDO 
sufncìcHi a Condire la verità rtella teoria, in modo coerente cioè too utenzi di 
contrazione. 

In tjuuta Jcfini/JijllL delle cnixlixiiMLi clic rcndunu prwibik Ogpt site- 
m.t è h m unteci h: iiii^liika l'idea di murerò, III guanto tu OfFJli firtOTtl (a ra 
giurie inteso rane moltiplicai in unita) si ha sempre nei e™ cmr*icti un 
certo numero tk *lcc primitive. 

(») li* ■iinp'rìjctkinr l'Iniiiiblliiù £ una Jelle du» npa*xiMl IhamIbbij ■! iti drt 

perniane ? firriuaxmr jjurtla ere cnnrispiinilc alla tupfU frUairiisd-uiuiBn». 

QuUi l~«lEvt04Ll è le^H ni mu ffylll» |tirdùllllM:, Mt tt*mfTO F*mJ»l<-*, da 4 

il (••ncìriv-.-.. ; .. • . .-.ii !:.itn:i. iìm . lil'vV-' I «li k ÉPfOrtMttfj: 

Vira rnjnunf-or Lt1l'irnuir7.i-L« h<na liduni afl'i nlnij:Hillc piidh^O. i&T JkJÌ* 

j«Joiiiw la Li(P. In j Artlii^i di Filistei* ' Roma. |r^|. AftityCmipm). 

Sdmd- octwt pw dì I» risn-iiiiiijliiSriii l'Ielle fpfiirurtrie cxjjnurli^ tifsàha K>)t>nen 
h i ,i.- l 'rj rP K ? rtiUid 1 Ll iri«ndù un m«idln cini[«nic ulto Rcriminrii «uefika *t*V ftfl«ieirie 
.LiiMnMt-iinr, tir i iiiu fuirj ckuiulcvia. tirrena indie lf tfi-irimHrie rmn tvWi* intd' 
bifi ni imo h^ini, tcCMrito I» bn> Eorrna. 



La LdP * appunto intuiva «d pnt^p» iìtc il numero delle idee primi- 
tive, determini tutu: le pn>prirù ik-i ìMenii c {juifhli -fia IV^Wisiófte più serti' 

ilclki siu forma 9 «nivcmn, j coi cwTrfrotuk un duce?» o sviluppo 
ajiaJitKtn 

§ 4. - Numera c continuità, 
Foftd-amento dei sistemi matematici. 

JVr pjun,' in liihmi ajTubili tot metodi raatematiH rìcortosdaiBù ne-H'i- 
d«L continuiti, che e lojP<"* mi fonciamrnta della cuiiunuita. matematica, 
la coiWtti tiftt/ir-Ji.i^, :oat:ic'unitivx all'opinion: di Conturbi, il odiale- nnen: 
che In nozione di cnn&auita su puramctiie kgpca nd sento della prima ojjc 
ragione EòficLiinCDtak, etot deduttiva. 

*k poticbtr ftitiUK the in maicnaòci emano jhuccm] disanimi i, sii 
esempiù in àrirmeuta b serie ■unterai. Mi « « tiene coaie, come esige la 
logica, de] termine di riferimento, w ad <»mp»D u iùfijitdera la «rie dei nu- 
meri in(m, non. st pilo dfcre ebe fra J« nume*; \t>tffì ttYuv.rétaiamrntt iUt'- 
eestìtri «ista duconttnuÉtà. in «punto noti o*MC alfm» nimfm intera Ira cuti, 
cini unii ciijtc disccrtiufluiiai ili numeri uteri. Se conwfVo la disnxiuinuiii dd 
uujineri raiioruli analo^amcnie no» enstc da*cr(ii»iLii?à tii :uuri ravioli n!ì. 
Càfa[KrÌMXJ «3cl1.i iJMSertatfca i l'oettinare an antìiiuiu 1 -i^nii. 

Nel <cnso logico e relitto qui precùaio della wntinukà, e ovvio che non 
vi e HipfM-iMiinra; ta ovuindla c Auaxnfciliu. 

Se p. t. ai awittiit come termine di riferimiincri un v:^ntziiiL> u l; la con- 
tinuità ludica <li ittita iu eoaiiiuàiik ntattmuòca (definita Come Ciirri^'Ondtnza 
biunivoca, tra i punti »fcl segmento * A c gli cJetricuii dtlrj'fi.firw), c cioc !b 
cnnttnuiti matematica i una cuitinaiii limile delta continuili lop-rj; la tx$ta 
crasLtinnita di una ftuvssvne /(i}laul puoio «■ dipende io definitiva dall'idéal 
(Si ciHitinuitJ ,](.[ x£mttiKi j ft. 

A Ìltwnw™> del KB» (Itila r^nraisJ logie* yjiuùzùO. TuVÌ fili «Iti che 
sniffano #1 Vita certa cnndizruoc K CtUù pone della tfxOT C- Se nursli vnfci 
MKH erti in:ihi1ì Mxrcufo una xkccmkhk tuMÌIOÌ5O0J» UIM matematica. 
Dico che li dura e cafr/inna lc tra due end torcetti^ imrntd- .iti uun tiisit al- 
cun ente che- iodiili alk coDdizKHK- K, 

Td principe .in/klmi iuikì L propncù dd itwtiniK» dcrisjinK- *(int> ó^5tcr- 
miiMtt dal numero delle idee [wiraicive l'undnueauli dd siuenvi 



(]} Outirj i la iraduxuu dd anni rW jiA-raoM**» « che d di lo mlupjHi Inble 
■ ti un dncune 'ti " nn-nùrc », Untai, Prw nif m di tegk* Jet fQSemtiemtnio. Torini Boera') 



Ogni Mt-niCTO ili ickt'lwiilllliK- defertalniit cut tacuJnuo, 

I j cHifniiità in gmi'jalc coincide rrjlU nitrni.:r;ilMlilJi ('}. 

Pbia che □ numera è fùndarnent&lc nulla uuMfuztùnc dd «Menu, |im»a- 
ina OfOduiicit die i] JlUrficro r cimsk: LI Lì formi deli» flJnMnirjlà,. c <c*Ut D 
l 'aliatisi di ewa, 

Ih un coqùouo fuico. il numero conio U esprime In nunrciubilid dd tem- 
po, <omt D b numercbilità ddb spazio. 

II roelnda ajmic ilrtuna dcduiÙVO. C: iTaJinlisi dctlj contiiluiliT o ciò eli*- e 
Vi xtE*ui l'anditi drllr prnpriftii dei numeri; -come forma, intuitiva e- b HtlteH 
dd coiìlintMD (*Jl 

Seri™ un nomerà signifit-a itnbàUre un rapporto ini-ariaatr tkl upu «we- 
ti-Li/ iiior ixt tìW cJwncntnri.; del tipo dÌÉWr?n-un iverso nei risa coropki». 
Ogni Kflftmi aroiiisic ndla dcdu¥Hiiin d'una iuiuizUhae- logica r 
Ogni ptobltana ti risolve cEiU'imuizLOJie logica d'una <ì,-duzi«me. 



$ 5. Fondamento logico del calccdo infinitesimale. 

Il ciloofo iidHiitcwrrwlc è J'aMtlitS di u» wntwutn di cui b noci formiii, 
b <juait «ab !iw che cune ed c finito il limite dd rappon» incremcntite 



k I «fUCMJOK |nù ckiiJL-ntarc. 

Quau formula o^-vijmi.MiU' rr5Efiiijiie il camino della conùnuiil, 
InlcfoU ilU logica verificare x l'invCllK^ini.- del calcolo infili ÌK:U nule sod 

disia alte due «JBdlZLrirn tondaniL-jitalì dd n Siìt-0. 

1>jw un (wniiMio nel quale esiste In fungini*: / (iq) contimi» e filila, k 

in poma Ioj^u tnàac il limito del rapporto do due incremcnii. l'uno ddla 

(■> I Frmif*e Jtt jwiwiErflnif uto k^iirti flfHlfflf aaat A pim ■** "«» i>™^ * * 
^■ ■■i.il ,] qn i4i, tiix :n Jnndu fiwn lù |ìm|hì«1 di* in ii***r> ia|poD Onr ■ 
fliini ij^m» per l + i, pn:b,T<l'iiiriiiij cuiicnriviku «IdXi iiMcru-uica. 

(i) La eMHMitV to«t ei.m»-niii uMnrulira, 6M tlirldrisce dilla A* (itfrtfLi 

di kcc p-uutfnr; i cioè unn twirn^ire- 



flMItion? fi*^. l'jJtìo ddln Tnartnbìlo jr tt , c te, io «t'ondo trago (fMMa raduto 
è- finito, a qiKstu rappurlu si d;"i il Ituiic? (ti derivaLl. In t|L:r?ta deiVnizkmt, d* 
e il fondamento di lutla l 'anjtl iss». In conditine che il Limite dd rapporto incrc 
ciicdliIc c finao e jiurjmciiLc nunciniuka; hi uuiLiJsi'icme ddl'csuinm * inaac- 
mauea e faftka inikm-: :l ra|v|v:rlM , ifluli.Tnuticam«He rare Temili va 
rubile da punto .1 punto; Idiotamente è uji invariante ikIU nwiv+jnc dei 
3uci «fari ('). 

QuertO iùrjriiiitc lodino ci mostra Pintervenrci della |Vtrtc logica (iella {tu- 

imzìmk dclt* Aringa, psrdic: i'btcmn ciftb «Mia variabile tcrràpindr alla 
vjtìxtkmc dcl'rnir. IWrcmejiiù ddin funzione alla variranoe deità illa- 
zione che Iqr» gli enii. Questo significa che l'invarlania *tcl ripp^to mere- 
mentale nd panario al limite cijirjjiic rinvniianza Jd rapporto fa^ko ddlr 
(he farro fondameli tu li del pÉlisQrt> ( una curruponde-iwje d (ente), 
Palua allumcrui (relazione),, dóc ;il rnpjxjrto logico D, U. 



g 4, - Esempio della efMissermalità 
deltn operazioni D. U. tratto dalla Reometri a. 

Un esempio della co«w nzialita delle cii*yrazi<rai D. U. ti e datn dalla 
geometria. 

Ctmi"i ben nrto h i postulati drlla retta h prctdiufctidg dal pottsbm di Ar- 
chimede, moo BiFfifienii £ descrivere un K3»m|>o jreomeUtcD. fxbuna cioè, 
seconda b LdP un discorso o aiiicma cri una forma (anJvcon) di geometria, 
uno sELKctubilr di ivilupjxi et édctìiiÓM analitica, Calmi di LHaizkne- sift letica, 
fici cjuili llnfinikL ilti postul.uU n prewinderc da quello di Archimede, e- finì- 
damentn necessario, Didamn die un tampin jjcumrtricg £ ocrfaiaweaic de- 
terminalo dai pwtuiajti ddta retta,, cm esiliatone di goditi di Archimede, (Cieo- 
roctria nonsMikiatcdca, Veronese, ity*)' 

Ma dd pari cvin'r hen noto (in canijiti j^eametrirn,. differente dal primo, 
t pure dk tei minato dall'i ii4vnic dei postulati della irra compievo qucBa di 
Archimede: h hanno òoi un sistema d una forma jcx i ovari delio iniiemc 
d« pOHUlao è fondantMiEO di ec3tru£Ìonc nccc&ruio- e M;tiicien(c. 

I due duerni inno a. natiti carri «tic lIì FFuren ! i . ,,! : .i r»pondniu-fl ban- 
do pure il*c ìihuLzìojìì drrTi'rtnti- 



Ì'ì C^eA* coiKHti Ali 'it/nriiintt Ir^jlm, Inti Hivirio \.:\\'i-ttdrviis 
UrcanKitc iluw <q uìì;. ni>Jln in ^ J| juui|u. 




$ '}. Applicazione del principio dell* CtìesscnzLalità 
delle operazioni D. IL ad j.na controversifi circa 
la deduzione c 1 intuizione, 

(JtìciTjinjlki IfìjjKa ti porge- modo di viprjrc la grave controversia drcs 
fa deduzione t Pintiiisiont, eoa un atHy^àincAfa di «tremo j^iieraliti. Avo» 
rigwdo al campii della TWfhja hfptt matematica alcuni, con*: Prjiivcorf, »- 
«cngiwo TirriducBMEitì ddin Matematici alla Lodimi altri, wimc Russd e Co»- 
lUfist, per fnnirn insien^nno l'ittcntiti fofubrncmale della Logica o delta Mi* 
«maritai {aati dcllai Logifii cimato, a'tnlcodc, ma. della Logie.» maccnijUL-J 
moderna}. 

Soofrari^ In t.df quitte due oppcaiE "arcn7e iono entrambe criticali: 
e"c Mi"csagcr*£ioj«! nulln |srinM, un equivoco nella pfccóftda, u un pfcgjudizki. 

fMllUac 1 luLb: dui'. 

L'engcraticint Jl Priiiicare i questi die cgji afferma I^Jujhj matmiab- 
c*à dd pfoowso da n a ff t- fntaiirc si è veduto al & 4 nota a die «pesto pm- 
ces» usato in matcmaLièà è tu .generale fondamciiiatt per la logica ('). 

L'eq-nivrirn tli Comurat e qua 10 dw «jM «wifondc Ja deduttivitì cnlb 
fcojridiaV. mentre Poperftifc-loiw deduttiva ooncetne solo 1 '.urlisi del discorso, prt- 
vmdcndo dall'u iliaci so, che eortecrne 1* tìdksL 

Il pregiudizio eojtiujLe cornine nelIVfffodere l'i ih unione tlalla logica, men- 
tri: riniuir.HT.TH' ni'oRk-n non impedbùe che v; «a un'intuizione logica. 

Risultai die le due Operatali logiche (uuukiva r deduttiva) OMicotiooi* cu. 
VarrtU: c coli eguale- importarla;] nlla f<wnfcVfk*H: di ogni jsisrcmn ( allo *vilkrpp> 
dd ntdeiimi. 

IHmmtrercnio in altra sede che anche le recenti rarefiti: a) Jet logicismo 
inizialo da Russel e «KICJIUIO LrilLiiitcìnciitr dai Jirolrjpidtli cedrarli Idcltniann, 
Carnap e. Jlulin; fi) del forinnlbn» ini/xila da Hilbert c ormai invecchialo ma 
proseguito eoa tenta Eoftùiià dai nco-kaDitui di Marliurjj; e) del nco-ifnakeo 
nnnwdi Uromver, Wcyl e Hcjtmj; in parte riproducùnu il VeccMp djisidio e - 
in njuinCM <OU/UÌiKoJló - Gixlixfana alle due iimiliziorii cotte un aia li anzideccc. 



0< Benché- qui il tiro»*» rimcrinntito da * » v < i. cioJ il ermWilticù frimim Ji'.tJ» 
J«« JMtHMrka jbUu k-ij^ e u;ilw* kipco, ,toa m («finir cenfofiilffki ftJ prtf-ifw 
iwii&mt fopn cht t profifiimuiirr. j| piriricigri» Ji ìbìittì-»- iuùinpJern « -di f«nt»JÌ4*:4à9tK. 



n 

TutTO niimc sonare: 

in rapporti) «ac-rtlaZIBnB (e. r r ) nolto «iluppo inwfiw <5ri rata™- 
o J un rappurin discuno e univrtKt (D_ t?.) ne-Jb fui [ruiiofvf e ua>itx 



£ fl. Catino stiliti Logica del Ptjienriiitntniq, 

RipmxluEiKi un juante il problema, fKaLO riti PreHminm per meglio prt- 
cuuc b su fonata., 

<.ì\i Jtwaii pregressi dcllu LdP provano che le ricerche udii aflVvganacucnici 
teoretico -Wb scienza si scattane ium jn|rj dui quadri troppo wtihridi drìb 
Lcigica tmlici(Mule (ari stoici tea, tcolasiita, kantiana) mi pur da quelli groppa 
annuii xkil» Logica iicaLcsnatjra,. sia vxKchia aia recente. 

(Juelta porte 1 tua base il principili d'i ..U-nrii. 1 ! c^iki^I ianza im rappono alia 
pcnTKHKnu logica degli enti, si h-Huj^iu per schciiii tiutolngfci. c nniscr ed- 
Guniti astratta ilei *i«cma. 

Qunta asmiioie xia juirc in inculi vntj il prijetipin «rubmtria^gtHgfiaiiEt- 
pfimiK&u che sopprime il potcnmiYicjiki, si sviluppa vijrrmxirainenir per 
hktd cgujfii Lanzi, ora ctih calcolo deduttivo, presti adendo dcH iirtuRnoc lo- 
gica, cita l'accada posto aH'intuiziùne, iìlì «meo distìnguere a bostarua l'imui 
zinne logviM inaila piimlrtjjK^, e scussa ricci nasce re La coWKtKtalila JcUc Juc 
uperazkftfii. 

La LdP per omero jmctc a sun base il principio d'identttì dbtnuva in rap- 
pacici. 3ÌU %«tìj.iiuic rugica degli cjiiq. L'fldo&jonc di «jtfcsto pciftcipio lignifica 
Che lenor logico t una ttfUzfoca) chi: si r] eterni in a dalle ime refezióni cogli altri 
atti del ducerai ? vjria col variare di piscili. Cr.*l cj^ni ente ltìgko> coai'ì eLaLu 
vedere, la uà grada di rduziwic in Funzione elei Jium=ro degli enti dd no 
ttueru. 

Per le ctì*icgncri./x immu-dwtc rhc ;i rkivano dal ia.pjxirto lutnmdo civtr- 
r«;bzionc circa il rapporto inu:r:fisu?iiiarico discorso e univer» ì puuiiilc darr, 
c lo veiluiurh), Wd'iiiU i pi cicloni: Logica del bjiHkmcntO deib ITU lei isj. LÌ lì, 
« senza alcun bisogno di far dipcnde-rc l'urial hi matematica di cuBtrovcrsic 
metalbkhf », com'era il dùc-uno di Leibniz; rnenire ciò non è pwabile per ti 
Lngira irvjiiioaak die des-e limitarci a prendere iti* dei pntaau tecnici di 
avituppo dei ««erra. 

Skmaurcatc la rkoswuzicjiic togicn delle «lenze «arte quii li prosegue 
coi pruxipi di LdP ridiale un punti) di vista reb|jimkx>> diarncudinenir 



IT 



S IO. Riassunto- 



tn questa Cumurìitaiiione si dirnoiara {"he i rnndiiTn<nti ilella. Mjwhulch 
snno rispftfflilcilti al* t\\it <:ynirMìu\M frxlidamcribih t «tesserivi.' li ■ pni-in . 
il diwjr*u |l>) c l'universe (?J), icotvilo Li Letica del potcìiztniuccita. Dipoi 
dcado ngnr uSluilld &)[ nUTlCH) dt'lk i<j«- primitive, U verifica, iìm Videa di 
rrumtru è gii frjndj mcuN-du jvr l:i I .risieri V cJw Ifl fìtti ti J1U iti dei numeri i il 
fafidarnrrKii della Mutcjiiu.ticn,, due jk i l'analisi. £j illustra Li mi* coti l'esempio 
del Cjltnlci ijiEcìircvimak. in cui a nvAuma: che Li frarmuLa Fcwidimcritsk 
esprime un rapporto D. U. c si dà esempio dulia Locw.iu.ialità ddlc ^pcrniinni 
HugitJie ì). fJ. trailo dalla t'ittunetria. 



